3.3 Limiti notevoli

Ci sono dei limiti che sono forme indeterminate che vengono chiamati limiti notevoli in quanto non risulta
essere banale dimostrarne il risultato.
Ne elenchiamo i principali:
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3.4 Calcolo dei limiti

1) Limite all'infinito di polinomi.
Per il calcolo di questi limiti andiamo a raccogliere la potenza maggiore di x.
a) lim,, ;2% —3x%2 +2x+1) =F.1. +00 — o0
b) lim,,_o(2x? —x*) = F.I. 400 — 00
¢) limy,_o(-3x*+x>+x+7)=F.lL+0—
2) Rapporto di polinomi F.I.g

In questa situazione dobbiamo scomporre denominatore e numeratore.
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) X0 zy7y 0
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. x2+3x—10 0
b) lim, ,,——=F.I. =
) X2 3x2-5x—2 0
2
. x*-=10x+21 0
c) lim ——=F.L -
) X233 43 0

3) Limiti in cui compaiono radici, forma indeterminata 400 — oo

La tecnica usata € quella della razionalizzazione

a) limy,,0(Vx+3—Vax—1)=F.L+0—o
b) limy.4e(V4xZ+5x +2—2x) =F.L.+00 — o

) limy,_o(Vx? +4x —Vx2 —3) = F.1.+00 — o

4) Limiti di funzioni composte
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5) Limiti che sfruttano il limite notevole llmx-—»o"x_ =1
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6) Limiti che sfruttano il limite notevole lim,., 1« (1 + i) =e
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7)

e*—1

e) limy,,q

Limiti che sfruttano la relazione tra x™, e
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3.5 Asintoti di una funzione

Definizione Si dice che la retta x = ¢ e asintoto verticale per la funzione f se c € Dy e
lim f(x) =+c0 o lim +oo
xrct xec”

Si dice che la retta y = [ & asintoto orizzentale per la funzione f, se una delle seguenti condizioni si verifica:
Jim fx)=1 o  lim f(x) =1

Sia f: Dy — R una funzione tale che lim,.., f(x) = . La retta y = mx + q & asintoto obliquo per f se

esistono finiti i seguenti limiti:

. f)
m = lim

X—oo X

g = lim (f(x) - mx)

=0

STUDIO PARZIALE DEL GRAFICO DI UNA FUNZIONE:
0) Classificazione
1) Determinare Dg
2) Intersezione con gli assi ed eventuali simmetrie
3) Determinare il segno di f(x), ovvero studiare qualivalori f(x) = 0
4) Studiare il comportamento agli estremi del dominio.

Esercizi
Studiare in modo parziale le seguenti funzioni:
1-x2
1) fl) =25
xZ4+3x
2) fln) =52

3) fx)=x—Vx% -1
4) f(x)=n(2)
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