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Esercizi 1: equazioni e disequazioni

Equazioni e disequazioni. Risolvere le seguenti equazioni e disequazioni.
1. 85 —x)+3(x—5)>0
Soluzione. © €] — 00; 5]
2. (3z+1)? —4x(z — 2) < bz(x +6) — 16z
Soluzione. ()
3. 2%(x—1)>0
Soluzione. z €]1;+00[U{0}
4. 22 —2—-6=0
Soluzione. {3,2}
Disequazioni fratte. Risolvere le seguenti disequazioni fratte.
2
IS _5”; 50
Soluzione. © €] — 0o; —3[U]3; 400
2z — 1 - z+1
r—3 z—1
Soluzione. z €]1; 3|
2
3. %Zj?’ <0
Soluzione. © €] — 0co; —2[U[1;2[U [3; +00]
2

2.

4o —x >0
S 922+ 6z +1
Soluzione. z € [0;4]
3 2z

5. <
xr—2 3+

9
Soluzione. © €] — oco; —3[U] — 1; Q[U} 5 +oo[
Tx —4 2 7
- <
2—-4 -2 x+2
Soluzione. z €] — 2;2[U]3; +o0[

6.




2

Sistemi di disequazioni. Risolvere i seguenti sistemi di disequazioni.

1.

T+2>5
r—5>0
Soluzione. x €]5;+o00|
2.
(x+2)(x—1) >4 3z —1)?
(x—1)2+ (22 +3)%> > 25
Soluzione. x €] — 0o; —3[U]1; 00|
3.
3r+7 3x—-T
- <0
z+1 r—1
3r—1)22<25—x
Soluzione. x € [—2; —1[U]0; 1]
4. )
1
7+ 0
5
T >0

Soluzione. z €]0;1]

Equazioni e disequazioni irrazionali. Risolvere le seguenti equazioni e dise-
quazioni irrazionali.

L Va2+z+1=22+3
Soluzione. x = —1

2. Vr—a2=7-2z
Soluzione. ()

3.2+7<Vo—22
Soluzione. ()

4. Vb — 22 <3 -2z

Soluzione. x € [0; g{

5. v3x—2>2(x—1)

Soluzione. x € [2;2[




6. Va2 —4—-2z+1>4—=x
13[

Soluzione. x € ] — o0; 5

7. V322 +102 +3—-2—-3<0

Soluzione. x € {— %; 1[

ViZ+dx +3 -2 -2
8. 0
x2—16 <

Soluzione. v €] — 4; 3] U4; 4+o0|

\/27_ _
9 ¢ +6x+8 —x 5§0
x2 —36

1
Soluzione. x € ] — 6; —17] U]6; +o00[

Equazioni e disequazioni esponenaziali. Risolvere le seguenti equazioni e dise-
quazioni esponenziali.

1. 97 =2

9
Soluzione. © = 3

2. 72045 = 77

11
Soluzione. © = -3
34z 1 —bx
3. 451 = <_)
2
. 3
Soluzione. © =2; x = —=

4. 22+l _10.27 =0

Soluzione. x = —1 + log, 10 o, equivalentemente, x = log, 5.
Infatti: —1+logy 10 = —1+1log,(2-5) = —1+logy 2+1logy 5 = —1+1+1logy 5 = log, 5.

(3 =)
Soluzione. r = —4

6. 23—90 _ 25—90 + 2:(:+1 =0



1 1 1
Soluzione. x = —3 + 3 logy 24 o, equivalentemente, x = 1 + 3 logy 3 0, equiv-

alentemente, x = 3 log, 12 (le equivalenze si provano applicando le proprieta dei

logaritmi, come nell’esercizio precedente).
7.1-7HT >0

Soluzione. z €] — oo; —1]

8. (%)x_Q —4<0

Soluzione. x € [0; +00]
0. (5) " -3(5) >0
Soluzione. x € ] — 00; % log% 3[

10. 3"%% < 216 + 37
Soluzione. © €] — co; 3]
11. €?* > 5¢
Soluzione. x €]1In5; +oo]

12. 2% 42377 _94—7 <

Soluzione. x € ] — 00; 5}

Equazioni e disequazioni logaritmiche. Risolvere le seguenti equazioni e dise-
quazioni logaritmiche.

1. 10g% x=-2

4
Soluzione. © = %

3

1
Soluzione. © = 3
3. log%(?)w -2)=3

17

Soluzione. x = —
oluzione. z =



4. logy(2? —z) =1
Soluzione. xt = -1, x =2

5. 2In(x +4) =1n(2 — z)
Soluzione. x = —2

6. 2 logs(V3z) = logs(z? — 4)
Soluzione. x =4

7. logy (22 — 5x) — logy(1 —z) =1

3 - V17
2

Soluzione. © =

8. log(3xz — 5) + log 2) =log2

(z -
Soluzione. z = g
9. log(z —3) >1
Soluzione. z €]13;400[
10. log%(3x —5)>2

5 7
Soluzione. ]—;—[
otuzione. r € 3 4



3
T+ <1

11. log,
x

Soluzione. z €]0; 3|
12. log%(:n2 —x)> log% 6
Soluzione. z € [—2;0[U]1; 3]
13. log%(2 —x) — log%(l —2x) >0
Soluzione. © €] — co; —1]

14. Inz < 2 In(2z)

1
Soluzione. x € [17 —1—00[

15. log%(ac —4) - log%(2x -1 >1
Soluzione. v €]4;11]

Equazioni e disequazioni esponenziali e logaritmiche. Risolvere le seguenti
equazioni e disequazioni.

16. Risolvere le seguenti equazioni:
e 2" =8;

2
1 m:24.
2 7

e 3" +9=0;

e ¥ —1=0;

e* 4+ 3e” = 0;
4

eZE

o —— =0
ew“l‘? !

o &7 4% = 0.

17. Risolvere le seguenti disequazioni:
e 27 > 16;

1\° 1
o (- > —:
(5) >



[ ]
9]
8
N
|
—

°
DO
)

8
|
DO
\Y,
2

< 0:
*3r+5

1\* 1
o | — < —.
<5> =25

18. Risolvere le seguenti equazioni:
e S5lnx = 0;

o In(2z) —9=0;

e 3logx +9=0;

19. Risolvere le seguenti disequazioni:
e logx > 10;

log:1 x > 1;
3

Inx —7< —1;
e In(z+3)—In(z?—27)>0;
e Inz? <0;

. In (z +12)

<0.
3r—6



